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Va Vp € OL(a) Vo € OS(a)

definiamo p,,o_ € Rel(a) ponendo: Vz,y € a

Ty = (xpy N z#Y)
ro.y < (xoy V r=y)
Allora p, € OS(a) e o— € OL(a).
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Le applicazioni
p € OL(a) — p, € OS(a) e
o € OS(a) — o_ € OL(a)
sono biettive, una inversa dell’altra.

Schema dimostrazione:
Per ogni p € OL(a), 0 € OS(a):
se p? ¢ il grafico di p, quello di p, & p7 \ A,
se o7 & il grafico di o, quello di o_ & o7 U A,.
Allora: il grafico di (p,)_ & (p* ~ Aq) UA, = p¥ UA, = p?, quindi (p,)_ = p;
similmente, il grafico di (o), & (67 UA,) N A, = 07 N A, = o7, quindi

(0=) = 0.



Sia (.9, )un semigruppo commutativo. La relazione di divisibilita in (S, -),
indicata da | o da |s..), ¢ definita dalla formula:

Va,b,€ 5 (a|b <= 3ce S(b=ac)) (S,-) & un semigruppo = |(s., & transitiva.
\}> down Vo, Y, 2¢ 8
In (Z,-): };L”Q 1,07V (%]3 . WJ =
3167 3|72 m0 —1]77 3|07 ¢ d1cd e&( =nel 1:(u)0\
In (2Z,-): 0l07 s L=y 4 ;-
2|67fv\£®2|8‘75u \ .51, \'j M(Lo\
In (P(Z),U): ¥ ‘W(SCQZZ/ (2@:6) \Y,
2HH6} e {2HIN? Nl 1|2
' (S,-) € un monoide = |5, € riflessiva.
T (%)) dim: S b 2 L piadeo b
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Va,be S (a~b <> ((a|b)A(b]a))) S\ SOV %U@\’L
(se a ~ b si dice che a e b sono associati in S) N
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Se (.5,-) € un monoide, la relazione di divisibilita in (.5,-) & d’ordine se e solo se
la r(elazi)one “essere elementi associati” e l’uguaglianz(a, ci)oé se e solo se ﬁfr Jj 1 ?z
Va,be S(a~b < a=0b).
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